لي ام ا 
١‏ ان ك7 تمارين محلو لة:دراسة الدو ال N‏ 


تمرين1: ليكن “ر الدالة العددية المعرفة كالتالي  :‏ ج 12: / 
f )«( - 32-1‏ ج × 

1.أحسب : ()ثر و (1-)۶ د (0/2)م/ 

2 حدد سوابق العدد 2 

الجواب: 1-3-1-2)1-*3:21- (1) دو 

£) (=3) -1=3-1=2 

f (/2)=3<(/2) -1=6-1=4 

2-1-02:»ا3 - ()م يعني 1=2- ××3 يعني 3= ××3 


يعني 1= مر يعني 1= × أو 1-= ب ومنه للعدد سابقين هما 1= × 
او 1-=× 


e TG 500 


2x-4 
n(x) = 5x +10 (3 


m(x)=./2x—4 (4 7 


الجواب:1)1+×- 3=(×) f‏ يعني = ,5 لأنها دالة حدودية 


سر 
بح 
جب 


3 
2 5 - (رر) و يعني (0 ع 4-×8/2 ×= ,5 
21-4 


0= 4- ×2 يعني 4 = ×2 يعني 2 = ب ومنه (12-12 - D,‏ 


3( ا = () م يعني [0 ع 9- D, =]xe R/ x”‏ 
س 


9=0- ”يعني 0 = 37- ”يعني 0 = (2-3()2+3) 

يعني 0 = 3 + × أو 0 = 2-3 يعني 3- = × أو 3 = × 

D, =R-_-3,3| ومن‎ 

D, - ! يعني (0 < 2-4 /+1 ع‎ n )x( = 2x - 4 )4 

0< 2-4 يعني 4 < ۽2 يعني م ج يعني 2< ومنه ]مم+:2]- بم 


تمرين3: حدد مجموعة تعريف الدالة م في الحالات التالية: 
f) 2 f (= 3-5 +01‏ 


4x—-12 
ل‎ 1-1 )4 OG 
ي‎ ١ ES 
f (x)= -3x+6 (6 e د‎ 
212-51-3 
f 2خ - (د)‎ 8 f 2ة- :جل - (ع)‎ +2 (7 


الجواب:1) 10+×5- “رة- ثح (د) f‏ 
يعني ج ‏ ,مر لأنها دالة حدودية 


2 
2 لتقل )م يعني (0 ع 12/4-12 =x‏ ,2 
4-2 


ص 1 الأستاذ : عثماني نجيب 


0= 12-×4يعني 12= ×4يعني 3= × ومنهة(12-13- D,‏ 
3( 210 
| و 


1=0- ”× 4يعني 0 = 12 ”(×2) يعني 0 = (1+ ×2) (1-×2) 


4 


D, ={xe [+ /47” -1 يعني [0 عع‎ 000 


يعني 2-1=0 أو 0= 2+1 يعني 1 أو ا ومن| !)ع 7 
2 2 


4( أ f (x)=‏ يعني [0 عع ,2 - × R/‏ ح ,12 
رك س 
0= 2 - ”يعني 0 = (2- ”)يعني 0 = 2- ”ر أو 0 = × 
يعني 2= 2 أو 0 = »يعني 2ہ = x‏ أو 2ہ = × أو 0 = × 


D, = 12-1-2/2:0:./2 | ومنه‎ 


6 تب - »)م بعلي [0 ع 3-ير5 - 2:2 /12 D, =x‏ 


2x -5×-3=0‏ نحل المعادلة باستعمال المميز 

2= 4و 5-=(و Cc=-3‏ 

0< )7( = 49 -25+24 - )3-(2xل4-‏ )5-( = A=b”-40c‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 


_ ددم‎ -b+NA 
لمتشت قو ص‎ 
2a 2a 
و12 3+5 و9د4احد(ه)- _ و 1 _مر جد_ مودق‎ 
6 مر‎ 4 4 2 35 22 4 4 


يكم |3بط1- 8-1 - رم 

D, =x R/-3x+6 > 0[ يعني‎ f )x(= 6+«3-ل.‎ 66 

0< 6+ 3%-يعني 6-< ×3- 0 > يعني 2>, ومنه[2:-. [ - ,م 
3- 

f “عرلا - (ع)‎ -3x +2 (7 


D, ={xe R/ x? -3x+2 > 0} 


a =1 


1=9-8=1<0ل4x<2x- -4ac=(3)‏ م 
بما أن 0 < ۸ فان للحدودية جذرين هما: 
SE‏ 


لل =‘ 


24 2 2232 4 


D, = xe R2 
2+1 


-3x+2 )8 
2+1 


/ )(- 


0 يعني > ےر یکی تددر يعني 0 او یکی بير 


0م عزو 0 > 


نحدد أو لا جدول الاشارة: 


تمرين4: لتكن “ر و ع الدالتين العدديتين المعرفتين بما 


يلي 7ل =(×) ير و || = (× 

بين أن ۾ = . 

الجواب:لدينا: =R‏ ,2 , لأن 0< x‏ لکل × من ,و = ,2 و 
منه فان ,د = ,(1. 

و بما أن || = ل لکل × من 8] فان (٭) ع = (+) م لکل × من 
ول 

تمرين5:نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي × المعرفة كالتالي: 
27 

ار 

وليكن [ ,0 ) المنحنى الممثل للدالة “مر و ليكن ۸ و 8 نقط 


أفاصليها هي 1- و 2 على التوالي 
1 حدد أراتيب ۸ و 8 علما أنهما ينتميان إلى [ ,"0 ). 


2 لعن 1:2 | . (3:5-) ۴ , (0)1:0 نقط من المستوى. هل 
النقطع , ۳ و 6 تنتمي للمنحنى ( ,٣)؟‏ 
الجواج:1)(,) ء۸ يعني ((ا-) :)۸ 


ر 1 = (1-) م ومنه : (2-:1-)۸ 
)C,(‏ € 8 4عني ((2) f‏ :8)2 0 (2)م ومنه : (8)2:1 


تمرين6:نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي × المعرفة كالتالي: 


1 
E‏ 
1. حدد مجموعة تعريف الدالة ر 
2. بين أن ثم دالة زوجية 
3. أرسم التمثيل المبياني للدالة ر 
4. اعط تأويلا مبيانيا 
أجوبة اجوبة :1) D,=R‏ ةا 


2 ) لكل × من 12[ لدينا: - تنتمي إلى +[ . 
PE =f (x)‏ 


ومنه ‏ دالة زوجية 
3( 


4) محور الأراتيب محور تماثل المنحنى ٥,‏ . 

تفرين 7« نر الدالة العددية ۶ للمقغير الحقيقى. عر المعرفة 

كالتالي: > - (د)/ 

حدد مجموعة تعريف الدالة f‏ 

بين أن ثم دالة فردية 

أرسم التمثيل المبياني للدالة ر 

al E1 

أجوبة :1) إ0 ± × R/‏ eب1-‏ 

D, =R-{0}= R7 : ومن‎ 

2 أ) لکل ر من “18 لدينا: عر تن 
امار وس تار 

ومنه f‏ دالة فردية 3) 


بم فوخ دن 


تنتمي إلى 8] . 


- ت 


4) نقطة 0 مركز تماثل المنحنى ,0 . 
تمرين8:_أدرس رتابة الدوال المعرفة كالتالي : 
1 هه - )مر (x)=-3x+2(2‏ / 
أجوبة )لجرو لانها دالة حدردية 

ليكد el, „eR.‏ بحيث اا 

اذد : E FUN O,‏ 
ومنه الدالة ر تزايدية على ۸| 

f )x×(=-3x+2 2 

D,=R‏ لأنها دالة حدودية 


4x < 4x,‏ اذن 


: EE, x € KR. ۰> 


اذن ٠‏ 3- < ×3- اذن : 2+ 4x + 2 > 4x,‏ ا ( f )x(< f)‏ 
ومنه الدالة ر تناقصية على | 
تمرين 9: لتكن ‏ دالة معرفة ب: =( 

x+ 


1 د D,‏ مجموعة تعريف الدالة / . 


2) أدرس رتابة الدالة ‏ على كل من المجالين ]ممد:1-[ و ]1-;-[. 


3) حدد جدول تغيرات الدالة / . 
اجوبه :1) D, ={xe R/x+1#0}‏ 
0 -1+ريعني 1-- × ومنه : D, =R-{-1}‏ 
2 أ) دراسة رتابة الدالة “م على المجال ]مم+:1-[ . 
لیکن x, € [-1;+e|.‏ , ]+ ن1-[ € x‏ بحيث ,× > × 
1 1 
7 و 
ER N‏ 


2 5 2 ومنه‎ 
EL EI 


ادن 1+ يد > 1+ × ومنه 


أي (د) f )x(< f‏ 
ومنه الدالة م تناقصية على أممد 1<[ 
ب) دراسة رتابة الدالة 1 غا المجال ]| 
ليكن الع € el. x‏ € بد بحيث ,× > × 
1 1 
E‏ > 
El Al EE Al‏ 
أن [رق ا زرو N SS‏ 


ان 1+ يدر >1+ مر ومنه ومنه 2_يى 2 


تمرين10:لتكن ر دالة معرفة ب: =( (e‏ 1 
. حدد , (1 مجموعة تعريف الدالة f‏ 
. أدرس زوجية الدالة م 
. أدرس رتابة الدالة م على كل من المجالين ]مه+:0] و[0:--[ 
حدد جدول تغيرات الدالة / . 
. هل الدالة ر تقبل قيمة دنيا أو قيمة قصوى؟ 
. أرسم [ام) المنحنى الممثل للدالة f‏ في معلم م م (زبز..) . 
او ج - .ور لأنها دالة حدودية 
2) لكل × من 8 لدينا: - تنتمي إلى +[ . 
= = "زم - )م 
ومنه 1 دالة زوجية 
3 ) دراسة رتابة الدالة مر على المجال ]مم+:0]. 


سا ل( 25 جا U‏ .^ 


e] , x € [0; +e] . 2‏ :0[ € ,× بحيث ,× > × 
اذن: رہ > “ود وعنه ر > دج أي () / >(5) ۶ 
ومنه الدالة ر تزايدية على |-ه+:0] 

ب) دراسة رتابة الدالة ‏ على المجال[0:[. 


ص 3 الأستاذ : عثماني نجيب 


X > 20 بحيث‎ x, € [-:0[ , x, € [;0]. نكن‎ 

507 : 3 3 ء 
ادن: 3 > 0 ومده 23 > 6 اي (د) f (x) > f‏ 
ومنه الدالة ر تناقصية على [0:--[ 
4)حدد جدول تغيرات الدالة /ر. 

مه ل 0 OO‏ -- 


a بے‎ 


0 


5) الدالة بم تقبل قيمة دنيا عند : 0 = × 
6) رسم التمثيل المبياني للدالة /ر 


f(a) 


تمرين 11‘ لتكن 1 دالة معرفة ب: =( (e‏ ۴ 
1)حدد , (1 مجموعة تعريف الدالة . 
2)أدرس زوجية الدالة ۶ 
3)أدرس رتابة الدالة م على كل من المجالين ]م+;0] و [0:-[ 
وحدد جدول تغيرات الدالة / . 
4) هل الدالة ٣‏ تقبل قيمة دنيا أو قيمة قصوى؟ 
5)أرسم زع) المنحنى الممثل للدالة /. في معلم متعامد ممنظم [ر:,0]. 
أجوبة .1( D,=R‏ لأنها دالة حدودية 
2) لكل ر من 18 لدينا: - تنتمي إلى 2+[ . 
ب) () م - ہے )2ے (بر) م ومنھ ۴ر دالة زوجية 
3)دراسة رتابة الدالة مر على المجال |مم+:0]. 
+o] , x, € [0;+e| .‏ ;0( € × بحيث ,× > × 
ا : 1 ا 
ادن: 2ر > 2 ومنه ا أي (2*) ۶ <( )۶ 
ومنه الدالة 3 تناقصية على ]+ ;0] 
ب) دراسة رتابة الدالة مر على المجال[0:مم[ , 
یی . [0:-| € وه , |0;-] € x,‏ بحيت × > × 
00 : 1 ا 
اذن: تر < 2 ومنه e‏ أي (2ك) 7 >() / 


4 لدالة م تقبل قيمة قصوى عند 0 = × 
5) التمثيل المبياني للدالة “م هو شلجم رأسه النقطة0 


تمرين 12: حدد جدول تغيرات الدالة في الحالات التالية : 
7 
f (x)= (3 f (x)=5¥ (2 f )x( =3 (1‏ 


أجوبة .1( 3= دامر 0 > 3- - 4 إزن : 


: إزن‎ © -5 <0 f)×(=5¥ )2 


حم ل 0 2 4 
ن f )2( e‏ 
O0‏ 
7 / 
f )*( x2 (‏ 0 اذن 
حم ل 0 2 ب 
و e.‏ )2 
O0‏ 


تمرين 13: لتكن ‏ دالة معرفة ب: E‏ 

حدد , (1 مجموعة تعريف الدالة 7 

أدرس زوجية الدالة ر 

أدرس رتابة الدالة f‏ على كل من المجالين إمه+:0[ و ]0:--[ 
حدد جدول تغيرات الدالة / . 

هل الدالة ر تقبل قيمة دنيا أو قيمة قصوى؟ 

أرسم ( ,0 ) المنحنى الممثل للدالة ر في معلم متعامد ممنظم 
أجوبة :1) R/x#0}‏ ع]- D,‏ 

منه . *18-(18-10-,2 


سا پچ نن جب ی ده 


و 
2 أ) لكل ر من ® لدينا: +ر- تنتمي إلى 8 . 


8» 


الي لح در ره ر دالة فردية 
X‏ 


(×- 
3( ) دراسة رتابة الدالة م على المجال ]مم+:0[ , 


يع . |“ +:0] € ود , ]10:3 € x,‏ بحيث ,× > × 


اذن: 1 ي 1 ومنه 2 2 أى (ود) f (x )< f‏ 
و 7 X X2‏ _ 


ومنه الدالة مر تزايدية على ]مم+:10 
ب) دراسة رتابة الدالة م على المجال |0:--[ 


× > بحيث ,د‎ x, € [-:0] , x, € j-;0] لیکن‎ 


f (x )< f اذن: 1 ي 1 ومنه 2-2 أى (ود)‎ 
7 X X2 3 2 


ومنه الدالة ر تزايدية على ]0 :| 
4( 


5)الدالة /. تقبل لاتقبل لا قيمة قصوى ول قيمة دنيا 
6 التمثيل المبياني للدالة م هو هذلول مركزه النقطة0 


ص 4 الأستاذ : عثماني نجيب 


تمرين 14:حدد جدول تغيرات الدالة في الحالات التالية : 
0 كدوم 2 f)‏ 
xX xX‏ 


أ 3 .1 4 0> 4-=4 ادن . 
اجوبه . 5 f )x(=‏ اذن : 


تمرين 15: لتكن ۽ دالة معرفة ب: 4-1 + f )x×(=-2x‏ . 
1( حدد D,‏ 
2) بين أن: 1+ )x(=-2)+-1(”‏ ۶ 
3 (يسمى الشكل القانوني م + ”(ے + )4 =(×) /) 
4) حدد جدول تغيرات الدالة / . 
5) حدد نقط تقاطع (,ع) المنحنى الممثل للدالة f‏ مع محور 
الأفاصيل. 
و مع محور الأراتيب. 
6) أرسم (ع) المنحنى الممثل للدالة ر 


ل .1) - م لأنها دالة حدودية 


17-12-02 مو تر م -- زر قر )جه - مره 2= (x)‏ / 
1+ (1-)2-=2-1+ )1-1-2 “(احم))ه - )م 


2 
0ك رار‎ ED SO E 
a“=-1; 0 =1; =-2 : نجدذ‎ 


4) حدد جدول تغيرات الدالة / . لدينا  :‏ 0> ى اذن ٠‏ 


5)نقط تقاطع ( ,ع) المنحنى الممثل للدالة /. مع محور 
الأفاصيل نحل فقط المعادلة ٠‏ 0 -()م يعني 1=0+ (1-)2- 


نى 1= ([سبير) ومريعني = (1-) 


4 


دي ذل بأد ذم 
7 2 


يعني 2 رب شلد_, أو د رب لل 


منه نقط التقاطع هما: ا 2 

ن عاس ما شوك د م شي أ 
ملاحظة: يمكن حل المعادلة باستعمال المميز 

ب)نقط تقاطع ( , م) المنحنى الممثل للدالة ر مع محور الأراتيب 
سباك ار 


f(0) - 0 +4<0-1=-1‏ 
ومنه نقطة التقاطع هي: (1-:0)© 
6)رسم: ,0 


2111911121314 


تمرين 6 لتكن م دالة معرفة ب: 3+ - )x(=×‏ /ر. 

1) بين أن: 1- ”(2+») =(») ۶ (يسمى الشكل القانوني 

(f (x)=a(x+a) + 6 

2 حدد جدول تغيرات الدالة / . 

3) حدد نقط تقاطع (رع) المنحنى الممثل للدالة f‏ مع محوري المعلم 
4) أرسم (,ع)المنحنى الممثل للدالة “ر و المستقيم (10) 

الذي معادلته3 - ر : (2) في معلم متعامد ممنظم | أر :0:1) . 

5) حدد نقط تقاطع ( ,)و )0 

6)حل مبيانيا في 18 المتراجحة 0 < ع4 + ×. 

f (x)= x + 4+1 : أجوبة‎ 

D,=R‏ لأنها دالة حدودية 
2221-22-3 + £ - 3ر4 + = f )x(‏ 
f (x) =)x+2( -4+3=)x+2( -1‏ 
بالمقارنة مع كتابة الشكل القانوني: 

f (x)=a(x+a) + 

نجد 11ح Ot‏ 

2) حدد جدول تغيرات الدالة f‏ . لدينا: 


1<0-= اذن : 


3 )نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة م مع محور الأفاصيل 
نحل فقط المعادلة : 0= (») م يعني 1-0 (2+2) 


ص 5 الأستاذ : عثماني نجيب 


يعني 1= ”(2+ )يعني يعني 1= 2+ + أو 1-=2+× 

يعني 1= أو 3-= × 

ومنه نقط التقاطع هما: (1:0-) رو (3:0-)4 

ملاحظة: يمكن حل المعادلة باستعمال المميز 

ب)نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ مع محور الأراتيب 


نحسب فقط : (0) / 


5)حدد نقط تقاطع ( ,0 )و (7) 

نحل للمعادلة 3= (×) f‏ يعني ر =(×) | 

)»+2( -1=3 يعني‎ f )×(-3 

يعني 4= ”(2+ )يعني 2= 2+ أو 2-=2+× 

يعني 0= »أو 4-=» ومنه نقط التقاطع هما: (0;3) ٥و‏ (4:3-)8 
احم NS o‏ 


6)الحل المبياني للمتراجحة:4×<0+ 2 

0+ ثر تعني 3<3+»4+ ثر : تعني 3 < () /[ 

مبيانيا نبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة f‏ يوجد فوق 
المستقيم (م) أي ]دمد,0]ن[4-,مه |[ - 5 

تمرين 17 :نعتبر الدالة “مر المعرفة كالتالي : 2541 ي)م, 


1-1 
1( حدد D,‏ 
2) أكتب (») على الشكل المختصر وحدد مقاربات منحنى الدالة /ر 
3)حدد جدول تغيرات الدالة ر 
5) أرسم (م) التمثيل المبياني للدالة 
6) أرسم المستقيم الذي معادلته : الذي معادلته : 5 - را 
7) حل مبيانيا ثم جبريا المعادلة 5= (:) f‏ 
8) حل مبيانيا المتراجحة: 5 < (<) / 


2+1 .. 1 

2+1 1-1 f )x(= : أجوبه‎ 
24+ 2 D, ={xe R/x-1#0}(1 
2 D, = R-{1} ومنه‎ 

2)انجاز القسمة الاقليدية: 3 


1 
k‏ 
بالمقارنة مع كتابة الشكل القانوني: “+ =(×) / 

لجد : 3= :2 -1:6- - يبن 


3) حدد جدول تغيرات الدالة /ر. لدينا :. 3<0-ع اذن : 


منحنى / هو هذلولا مركزه (4)1:2 و مقارباه 1-+ و2=ر 
4))نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة م مع محور الأفاصيل 


نحل فقط المعادلة : 0= () م يعني 0- يعني 1-0++2 


يعني 1- = 2٨‏ يعني کم ومنه نقطة التقاطع هي: ako)‏ 
ب)نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ مع محور الأراتيب 
نحسب فقط : (0) £ 1--(0)/ 


ومنه نقطة التقاطع هي: (1-;0) ٥‏ 


5)ر6)ورسم: 
ESE NES‏ 5 ل IE‏ 


1121-3 


D B = (2, 5( 


1 


0 


-4 3 2 -1 N 0 2 
A = (-0.5, 0( 
C= )0,-[( 


-1 


دن 
حد 
اص 
زع 
ب 


7)لحل المبياني للمعادلة 5 = (×) £ : هوأفاصيل نقط تقاطع ,ع و 


المستقيم ( e‏ النقطة (0 :2( B‏ 
ب)الحل الجبري للمعادلة 5 
f )«( -‏ يعني و 

يعني 5-5 -1+«2يعلي 6--3- يعني 2= ۽ 
8)الحل المبياني للمتراجحة: 5 < () ر 
مبيانيا نبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة م يوجد فوق 


المستقيم (() أي [1,2| = S‏ 


2x+1=5)-1( يعني‎ 


ص 6 الأستاذ : عثماني نجيب 


تمرين 18: نعتبر الدالة ۶ المعرفة كالتالي : لك = )م 

1) حدد ,72 

2) أكتب ()م على الشكل المختصر وحدد مقاربات منحنى الدالة ر 
3)حدد جدول تغيرات الدالة ر 

4)حدد نقط تقاطع منحنى الدالة f‏ مع محوري المعلم 

5) أرسم (م) التمثيل المبياني للدالة 

6) أرسم المستقيم الذي معادلته : المستقيم (2) الذي معادلته: 2= ر 
7 حدد نقط تقاطع منحنى الدالة f‏ و المستقيم (D)‏ 

f (x)>2 0 


1( }±0 0 ع 2-2 / 12 ={xe‏ 
2)انجاز القسمة الاقليدية: 


12, =R-{1}4ias .م‎ 


31-1 
3 +3- 
8 
0 وه 2+(2-+0)- 
با لل س = 
1-ع 2 21-2 
k‏ 
بالمقارنة مع كتابة الشكل القانوني: يي بج + /7[*) / 
0-6-6 1= )بح - ف :ا- - يم 
3) حدد جدول تغيرات الدالة /ر. لدينا  :‏ 2-1<0 اذن : 


منحنى / هو هذلولا مركزه| 3 :)و و مقارباه 1=* تدر 
2 

4))نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ مع محور الأفاصيل 

نحل فقط المعادلة : 0-()م يعني 0- / يعني 0 دوعر 


1-2 


يعني 1= «3يعني 1 -, 
3 


ب)نقط تقاطع ( م) المنحنى الممثل للدالة ر مع محور الأراتيب 
2( ومنه نقطة التقاطع هي: 0 


5) و 6( 
4 2)3 0)1 2-1 


7 1 A 35 | 2: | 11 
6 2 2 6 


اراك 


02 


: f (x()=2 7)نحل للمعادلة‎ 


2 - () م يعني ےے 5ك يعني (2-×1=2)2-3% 


4 


يعني 4-4 =3-1يعني 3= × 

ومنه نقطة التقاطع هي :)3:2( C‏ 

8)الحل المبياني للمتراجحة: 2 <  )×(‏ 

مبيانيا نبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة f‏ يوجد فوق 
المستقيم («) أي[1,3[ = 5 

تمرين 19: لتكن م دالة معرفة ب: 3+ + f )x×(=×‏ . 

1) أحسب ()م و تأكد أن : 2+ )١++1(‏ - (2) / 

2) تأكد أن : (1-)م < (×) م مهما تكن ر من 18 وماذا تستنتج؟ 


أحوية .1) 3-1-2+3-2+(1-)2 + (1-) - (1-)/ر 


2© 0< (1+ع) -  +2-2‏ (1+م) =(1-) f )x)- f‏ 
OSO EF, 55‏ من كل[ . 
تمرين 20: لتكن ‏ دالة معرفة ب: 2+3 + 2 - (د) /ر. 
1)حدد ,ر وبين أن : 4+ *(1-م)- - (ع) ۶. 
2)حدد جدول تغيرات الدالة / . 
3)حدد نقط تقاطع (, ع) المنحنى الممثل للدالة f‏ مع محور 
الأفاصيل 
ومع محور لاراتيب. 
4)أرسم (.0) المنحنى الممثل للدالة /ر. 
5)حدد مطاريف الدالة إن وجدت. 
x” +2x+3-m =0:‏ 
اجوبه : 
D, =R (1‏ لأنها دالة حدودية 
f (=2 +2x+3=-)2-2x(+4=-)2-2x< <1 + -12( +4‏ 
)x(( = -)x-1( +4‏ / 
f (x)=a(x+a) + 6‏ 
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نجد 5 1-- مس ب4 -1:7-- ين 
2)حدد جدول تغيرات الدالة /ر 
لدينا : 0>ه4 اذن : 


3)نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ مع محور الأفاصيل 
نحل فقط المعادلة : 0= (») م يعني 2+2+3-0ي 


تخل المعادلة اسل ال 
a= -1‏ 9 2=و 6 


A= -4ac=(2)” -4<3x<(-1) =16= (4) <0‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما 


مللاحظة: يمكن حل المعادلة بطريقة أخرى باستعمال الكتابة الأخرى ل f(x)‏ 
ب)نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ مع محور الأراتيب 


حساك رار 
33 -220+3 + ”0-=(0) م ومنه نقطة التقاطع هي: (0:3) 0 
4)رسم: ,0 |4 |3 |2 0-2-1037 


51013 9 3101-5 | 


5) 4+ (2-1)-ح )ار 

لدينا 0> ”(1-×)- مهما تکن × من 2[ . 
ومنه 4 > ”(1-»)-4 أي 4>(×) £ مهما تكن من 8[ 
وبالتالي إن 4 هي قيمة قصوى للدالة / على 18 

يمكننا ملاحظة ذلك من جدول التغيرات 

6)المناقشة مبيانيا حسب قيم البارامتر ‏ ل عدد حلول المعادلة 
-x +2x+3-m =0:‏ 


0 -س- 2+3 + “ر-تكافئ م« - 2+3 + 2- أي مر - (د) / 1 


أي نحدد مبيانيا عدد نقط تقاطع منحنى الدالة “و المستقيم 
(م) الذي معادلته ٠‏ 1-7 


SS‏ الال 
يوجد حل لهذه المعادلة أي 0 - 5 

ل الت 25 د 
وحيدة ومنه للمعادلة حل وحيد اكد 

انا كانت , 4 > 7 التمثيل المبياني يقطع المستقيم (2) فى نقطتين 
N 5‏ کنر اف x.x}‏ ح فى 


تمرين 21:لتكن م دالة معرفة ب: كد (ه) مر 


6))الحل المبياني للمعادلة :1= (×) ر 

الحل المبياني للمعادلة هو أفاصيل نقط تقاطع 0 و 
1) حدد D,‏ مجموعة تعريف الدالة f‏ المستقيم 1 بر :(۸) 

2) أدرس زوجية الدالة ر 3 حدد جدول تغيرات الدالة ر 
4) هل الدالة ر تقبل قيمة دنيا أو قيمة قصوى؟ 

65 أرسم زرع) المنحنى الممثل للدالة “م في معلم متعامد 


فان مجموعة الحلول : 1-2:21- 5 


×( =1: ب)الحل الجير ى دلة‎ eT 
ممنظم )1:7 ( للمعا عل‎ 
ا 0 6 سے 2 6 2 1 کڪ‎ 2E 0 0 
و 4ل. ريعلي 2 -ر‎ X /4 لق 4 »يعني‎ -21  )×( =1 حل مبيانيا ثم جبريا المعادلة‎ )6 
أنه 1 اوك‎ . 57 1 
1 72١ : أرسم المستقيم الذي معادلته : 2 »در‎ )7 


8) حل مبيانيا د يا المعادلة 1_ ل 
( بياليا دم جبرد 2+ f (x)=,‏ 7) رسم المستقيم الذي معادلته : 2+ (D) : y=‏ 


)نكل سانا لم هيز نا المقر اة او ا 1 

) حل مبيانيا ثم جبريا المتر فح بر < 2 م 8)الحل المبياني للمعادلة 2 + - (م) م/ 
أجوية : .1( ج - مر لانها دالة حدودية الحل المبياني للمعادلة هو أفاصيل نقط تقاطع ,ع و 
2( |( × من لصتي نتم إلى المستقيم 2 رر = ر : (D)‏ 


=f (x) 
. / 3)حدد جدول تغيرات الدالة‎ 


ومنه فان مجموعة الحلول : (1-2:4- 5 
أ)الحل الجبري للمعادلة 2+ f (x)=‏ 


را م يعني 2+8 - يعني 2-2-8-0 
4 ) الدالة م تقبل قيمة دنيا عند : 0 = × 1 
5) رسم(,c)‏ المنحنى الممثل للدالة ر 


1 01 
¥ 


يعني 0< (36=)6= (8-)×4<1- A= -4ac=(-2)‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما 
NA‏ + مه 9 دل-م _ 
لس ع8 E‏ 
20 20 
x =4‏ و 2--< x‏ 
ومنه فان مجموعة الحلول : (1-2:4- 5 


9)أ)الحل المبياني للمتراجحة ,ج12 


1 
ومنه مبيانيا نبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة f‏ يوجد فوق 


المستقيم 2+ در : (2) آي ]+ ,4] u‏ [2-,ه[ - و 
ب)الحل الجبري للمتراجحة 2 2- ا 


و م يعني 2+ XxX‏ 
2 4 
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أ <د_ .يعني و +2 < ”يعني 0 <8-×2- ”× 
2 


x =4‏ و 2-- x,‏ 
جدول الاشارة: 


أي ]+ ,4]ن [2-,مه-[ = 5 


تمرين 2: لتكن 1 دالة معرفة ب: ر 


1) مثل الدالة f‏ في معلم متعامد ممنظم [ آر :0:2). 


2) حل مبيانيا المتراجحة 2-< (د) / 


الأجوبة : 


2)مبيانيا نبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة 


ر يوجد فوق المستقيم2- -بر : (4) أي[5-1-2,2 


تمرين 23:لتكن ۴ الدالة المعرفة ب: (x)=‏ 
وا تقيم الذي معادلته : ددر : (D)‏ 
1) حدد ,( مجموعة تعريف الدالة ۽ . 


2) أدرس زوجية الدالة ر 
3 حدد جدول تغيرات الدالة / . 


4) أرسم(,ع) المنحنى الممثل للدالة ‏ والمستقيم ((1) في معلم 


5) حل مبيانيا ثم جبريا المعادلة 2-1-3 
7 0 
6) حل مبيانيا المتراجحة : 3-,1 2 
2 2 نين 
أجوبة :ي =)x€ R/×±0(‏ ,2 
D, =R—{0}=R' .‏ 


ومنه 
2 أ) لكل × من ® لدينا: ×-تنتمي إلى .R‏ 
كت 2 2 
©( ع كب (٭-) ۶ 
(=x)‏ 
ومنه م الدالة فردية 


4) منحنى الدالة . 
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١ 
2 0 
0 
1 
4 3 -1 , 3 4 5 
٠.١ سے‎ 
0 
۱ 
2 _1 ,_ 3: الحل المبياني للمعادلة‎ 65 
£ 2 
f (x)= y ار ي‎ 
N 2 


الحل المبياني للمعادلة هو أفاصيل نقط تقاطع 9 و المستقيم («) 
1 

وبما أن نقط التقاطع هما( 4 )4ر (2-:1-)8 

فان مجموعة الحلول : [1-1:4- 5 


ا)الحل الجبري للمعادلة : 3م 2-1 #0 
2 2 تن 
2-1-3 يعني 2 E‏ 
2 2 1 2 2 1 
(بضرب طرفي المعادلة في ×2) 
يعني ×3- ”× = 4يعني 4=0-×3- × 
A= -4ac=(-43) -4x<1x(-4) -25-)5( <0‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 
N/A‏ + م دا -م _ 
حال م ولخد 
20 20 
4< و 1-- 12 
ومنه فان مجموعة الحلول : (1-1:4- 5 


6) حل مبيانيا المتراجحة : 3-م,2<1 


X2 


مبيانيا تبحث عن المجال بحيث منحنى الدالة م يوجد فوق 

المستقيم (م) أي[0,4]ن[1-,مه[- 5 

تمرين 24 :نعتبر الدالة / المعرفة كالتالي : 4+5 + - (د)/ 
1)حدد ,2 2) تحققأن: 9+ (2-م)--(#)/ 

3)حدد جدول تغيرات الدالة ر 

4)حدد نقط تقاطع منحنى الدالة f‏ مع محوري المعلم 

5) أرسم (0) التمثيل المبياني للدالة ر 

6)حدد القيم الدنيا والقصوى ان وجدت 

7) ناقش مبيانيا حسب قيم البارامتر +7 عدد حلول المعادلة 

x -4x-5+m =0: 


أجوبة .1( D,=R‏ لأنها دالة حدودية 


2+22-2202»ر»2- تر )-ح 5+ [نيه- تر )-- كجيي4+ = )x(‏ / 
f )x(=-)x-2( +4+5=-)×x-2( +9‏ 


2 
المت حي كا ل ور الراك رسك رار 


نجل : 1 --9:0 -2:/6-- ين 
3) حدد جدول تغيرات الدالة / . لدينا ٠‏ 


0 > 4 اذن : 


4))نقط تقاطع ( , ع) المنحنى الممثل للدالة ر مع محور الأفاصيل 
نحل فقط المعادلة : 0-(م) م يعني 5=0+×4+ 2 
نحل المعادلة باستعمال المميز 
a= -1‏ 9 4= و 5 
A= -4ac=(4) -4x5x<(-1) =36= (6) <0‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 
-b-« A -b+NA‏ 
دي و ل 
20 20 
4+6 ب 
ET‏ ر ٠‏ 
ومنه نقط التقاطع هما: (1:0-)4 أو (8)5:0 
ملاحظة: يمكن حل المعادلة بطريقة أخرى باستعمال الكتابة الأخرى ل f(z)‏ 
ب)نقط تقاطع ( م) المنحنى الممثل للدالة م مع محور الأراتيب 
نحسب فقط : (0)م/ر 2×0+3=3+ ©-=(0) / 
ومنه نقطة التقاطع هي: (0:3) © 


5)رسم: ,0 


/ )x(=ک-)x-1(‎ +4 )6 

لدينا 0> ”(1-×)- مهما تكن من 8] . 

ومنه 4> ”(1-»)-4 أي 4>(×) ۶ مهما تكن من 18 
وبالتالي إن 4 هي قيمة قصوى للدالة / على 

7)المناقشة مبيانيا حسب قيم البارامتر 77 ل عدد حلول المعادلة 
x” +2x+3-m =0:‏ 

0= "3-0+ 2+ ”×-تكافئ «م«, - 3 +22 + ×- أي )x(=m‏ / 
أ نحدد مبيائيا غدد نقط تقاطع منحتى الدالة ۶ و المستقيم 

yJ=m : الذي معادلته‎ D 
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2-11012314 
EIDE DE] 


انا كانت , 4 < :7 التمثيل المبياني لا يقطع المستقيم (2) ومنه لا 
يوجد حل لهذه المعادلة أي اكد 

اک 2 نوين الببياتي يقطع المستقيم (2) د ا 
وحيدة ومنه للمعادلة حل وحيد ا 

اذا كانت , 4 >7 التمثيل المبياني يقطع المستقيم (2) فى نقطتين 
و العا طن ا =x,‏ 5 

تمرين 25: نعتبر الدالة ‏ المعرفة كالتالي : 1+ م«ط+ 2»ه- (+) / 
1) حدد ى و 5 علما أن ( ,0) التمثيل المبياني للدالة م يمر من 
النقطتين (1,5) 4 و (1,1-) 8 


مي ١۰م‏ 1 2 
2) تحقق أن : + 4+ )2- مم وحدد جدول تغيرات ر 


3 أرسم (,ح) 
4) نعتبر المستقيم الذي معادلته 62-1 - » (D)‏ 

)ارس را 
ب ) بين أن التمثيل المبياني للدالة / يوجد فوق المستقيم (7) 
+bx +1‏ “عه - (ع) f‏ 
الأجوبة : 1) 
(,©) >(4)1,5 يعني :5 - (1) ۶ يعني : 5 =1+1×ط+ (1) ×4 
(,©) ع(1,1-) 8 يعني :1= (1-) f‏ يعني :1+ (1-) ×+ ”(1-)×ه 
ذن نحل النظمة E‏ اليه 
a—-b+1=1‏ 7-0 -نق 
نجمع المعادلتين طرف لطرف فنجد: 4 = 20 جه 2= ي 
ولدينا 0 = 4-8 جه -ح م ومنه 2 -( - 0 
2)حسب السؤال السابق :2+1 + 2= (د) ر 


+2x+1= f (%)‏ 2= 2+ 121+2 ك 


3( و4)) 


ص 11 


(5 ,1( ح مم 


ل 


الأستاذ : عثماني نجيب 


f (x) y = 27 +2x+1-6x+1=2 7-4 +2 =2) 7-2 +1 


21١ 2‏ 2 
0< (1-)2=( 21+۴ 21> لان المربع دائما موجب 
د 2 < () م وبالتالي ( )يوجد فوق ال تفيم (7) 


(A):y¥Y=1 


